MAT216: Geometri ve Cebir 20 Mart 2020
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€ SlO olsun.

a) o permiitasyonunu ayrik doéngiilerin ¢arpimi olarak yazin.
b) o y1 makaslarin ¢carpimi olarak yazin.
¢
)

) o~ ned1r7
o?’yi ve 0°’i hesaplaym.
e) o’nin derecesinin 6 oldugunu kanitlaymn.

a) Asagidaki permiitasyonlarin Sg grubundaki derecelerlnl hesaplayin.

1,2,3)(4,5), (5,7,4)(3,1,8,9)(2,6), (1,2,3,4,5,6,7,8,9)"!

(b) Eger 0 = (1,2,...,k)(k+ 1,k +2,...,k +m) ise o(0) = ekok(k,m) oldugunu
kanitlaymn.
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Hangi pozitif sayilar Sy ve S; gruplarindaki bir elemanin derecesidir?

(a1, as,...,ax) bicimindeki permiitasyonlara k-li dongii denir. Dogru mu, yanhg mi?
(a) Her k-Ii dongiintin derecesi k olur.

(b) Her k-l dongiiniin tersi de bir k-li dongiidiir.

(c) Her k-l déngiiniin karesi de bir k-Ii dongtidiir.

Her n > 2 icin, S, = ((1,2),(1,3),...,(1,n)) oldugunu kanitlaym. (Ipucu: (i,5) =
(L)L) (L),

Her n > 2i¢in, S, = ((1,2),(2,3),...,(n—1,n)) oldugunu kanitlaym. (Ipucu: (1, k) =
(ka k— 1)(k ol 2) (37 2)(27 1)(37 2) e <k> k— 1))

Her n > 2 i¢in, S, = ((1,2),(1,2,...,n)) oldugunu kanitlayin.

Her n > 3 icin, A, grubunun iicliiler tarafindan iiretildigini kamtlaym. (Ipucu: Yuka-
ridaki 5. soruyu ve (1m)(1n) = (1nm) esitligini kullanin.)

Hern > 2i¢in H = {0 € S,, | 0(1) = 1} kiimesinin S,,’in altgrubu oldugunu kanitlayimn.

(a) Bir egkenar ti¢ggenin koselerini 1, 2, 3 olarak numaralandirdiktan sonra ti¢genin
simetrilerini {1, 2, 3} kiimesinin permiitasyonlar1 olarak gorebiliriz. Burdan da D3 = S3
diyebiliriz. (Buna daha sonra izomorfik diyecegiz.)

(b) Benzer sekilde, her n > 4 i¢in D,, grubunun tiim elemanlarini permiitasyon olarak
yazin ve D, < S, olarak goriilebilecegini kanitlayin.



